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Maturski ispit za ucenike specijalisticke gimnazije realizovaée
se pocev od skolske 2019/20. godine. Ucenici koji su se $ko-
lovali po programu Matematicke gimnazije, polagac¢e Analizu
sa algebrom kao obavezan nastavni predmet (Zakon o gim-
naziji:,,SI. list RCG”, br. 64/2002, 49/2007 i "Sluzbeni list CG”,
br. 45/2010, 39/2013 i 47/2017.). Ovim Zakonom (¢lan 38) je
precizirano da se ispit iz Analize sa algebrom mozZe polagati na
osnovnom ili viSem nivou.

Ispitni katalog sadrzi sve potrebne informacije o obliku i sadrzaju
ispita. Navedeni su opsti ciljevi ispita i detaljno je opisana struk-
tura ispita na osnovnom i struktura ispita na viSem nivou. Cen-
tralni dio kataloga Cini Ispitni program koji je zasnovan na pred-
metnom programu Analiza sa algebrom i koncipiran je tako da se
na osnovu ispitnih ciljeva precizno definiSu znanja i sposobnosti
koje ce se provjeravati testom. Sastavni dio kataloga je i primjer
testa sa Semom za bodovanje, kao i preporucena literatura.

Ispitni katalog je namijenjen prvenstveno ucenicima i nastavni-
cima.
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Datum sprovodenija ispita iz Analize sa algebrom objavljuje se u
okviru Skolskog kalendara, prije pocetka Skolske godine u kojoj
se realizuje ispit.

Ispitni materijal se pakuje u sigurnosne vrecice (PVC) i dostavlja
Skolama na dan ispita. Materijal se otvara pred ucenicima ne-
posredno prije pocetka ispita.

Na ispitu nije dozvoljeno sljedeée ponasanje

= |aZno predstavljanje

= otvaranje test-knjiZice prije dozvoljenog vremena

= ometanje drugih ucenika

= prepisivanje od drugog uc¢enika/ucenice

= koriS¢enje nedozvoljenog pribora

= oStecdenje Sifre na test-knjiZici

= nepostovanje znaka za zavrsetak ispita

Dozvoljen pribor je grafitna olovka, gumica i hemijska olovka.

Tokom ispita nije dopustena upotreba elektronskih uredaja.

Ucenikov rad mora biti napisan hemijskom olovkom. Ukoliko se
zadatkom traZi crtanje, moze se koristiti grafitna olovka. Zadatak
¢e se vrednovati sa nula bodova ako je netacan, zaokruzeno vise
ponudenih odgovora, necitko i nejasno napisan ili nije rijesen.

Nakon ispita, testovi ¢e biti zapakovani i vraéeni u Ispitni centar,
gdje Ce se organizovati ocjenjivanje.
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Provjera znanja i razumijevanja osnovnih pojmova iz predmeta
Analiza sa algebrom definisanih nastavnim programom i ovim
Katalogom

Poznavanje osnovnih elemenata teorije brojeva, algebarskih
izraza, elementarnih funkcija, jednacina i nejednacina, nizova,
diferencijalnog i integralnog racuna, kombinatorike i binomne
formule

Provjera primjene pojmova, formula, pravila, tehnika racunanja,
algoritamai struktura Analize i algebre na konkretnim zadacima,
kao i povezanost sa drugim matematickim pojmovima i
disciplinama koje se izu¢avaju u toku skolovanja

Provjera logickog misljenja, izbor odgovaraju¢ih metoda
rijeSavanja zadataka, uporedivanje i upotreba razli¢itih strategija
rjeSavanja zadataka, demonstracija originalnosti i kreativnosti u
radu

Provjera sposobnosti apstraktnog misljenja i matematicke
intuicije

Uvid u nivo i kvalitet postignuéa znanja i vjestina iz predmeta
Analiza sa algebrom




OSNOVNI NIVO
Ispit traje 150 minuta. Ucenici rjeSavaju test koji ¢ini 15 zadataka.

Od datih 15 zadataka, prvih pet su zadaci visestrukog izbora, dok
su preostali zadaci otvorenog tipa.

Kod zadataka viSestrukog izbora ponudeno je vise odgovora od
kojih je samo jedan tacan. Ucenik od ponudenih odgovora, bira
onaj za koji smatra da je tac¢an. Djelimi¢nog bodovanja nema.
Tacno rijesSen zadatak donosi 3 boda.

Kod zadataka otvorenog tipa, od ucenika se trazi obrazloZenje
postupka rjeSavanja odnosno da dokazu kako su dosli do rjesenja.
RjeSenje treba da sadrZi sve korake koji vode do rezultata.
Prikazani rad se boduje po segmentima, to jest, dodjeljuje se
odgovarajuci broj bodova za postavku zadatka, tacan postupak
rjeSavanja i tacan rezultat.

Svako tacéno rjeSavanje zadatka nosi maksimalan broj bodova.
VISI NIVO

Ispit traje 180 minuta. Ucenici rjeSavaju test sastavljen od 15
zadataka otvorenog tipa.

Prvi dio testa Cini deset zadataka zajednickih sa testom na
osnovnom nivou. Rjesavanje preostalih pet zadataka zahtijeva
dublje razumijevanje ishoda ovog predmeta.

Tabela ispod daje prikaz strukture ispita na osnovnom i na visSem
nivou.

: ' { Broj zajednickih .
| VRSTA i Broj zadataka ¢ Broj zadataka

i zadataka za
i ZADATKA Poosamoza i ovnii visi samo za
: : osnhovni nivo : . VISI nivo
e e . nivo :
- Zadaci '
: viSestrukog 5 : 0 : 0
. izbora
: Zadaci 5 § :
¢ otvorenog 0 10 5

: tipa
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Netacno rijeSen ili neuraden zadatak ne donosi negativne bodove.

ta

Sadrzaj predmeta Analiza sa algebrom koji se provjerava ispitom, podijeljen je na
pet oblasti.

ispi

Tabela koja slijedi prikazuje procentualnu zastupljenost oblasti u testu u odnosu
na ukupan broj bodova na testu.

Jednacine i nejednacine

Nizovi; i 0 i 0
e Diferencijalni i integralni racun 5% : S0 £5%

[}
(9] T Lo . ZASTUPLIENOST OBLASTI
L ‘' REDNI : : (u odnosu na
. BROJ | OBLAST : ... Ukupan broj bodova na testu)
: OSNOVNI NIVO VISI NIVO
_! | Brojevi 10+ 5% 15+ 5%
E I Algebarski izrazi 20£5% 10+ 5%
whd T Elementarne funkcije; . 30+5% | 20+5%
-

Binomna formula

v Kombinatorika; 10 + 5% 10 + 5%




| OBLAST
BROJEVI

SADRZAJ ISPITNI CILJIEVI

Ucenik pokazuje da umije da:

4. odredi kad je zbir, razlika,
i proizvod, koli¢nik brojeva a i b
racionalan (iracionalan)

Prirodni brojevi; Cijeli 1 odredi ostatak pri dijeljenju —
i brojevi; Djeljivost cijelih i prirodnog broja prostim Z
i brojeva; Prosti brojevi; i brojem koristeci svojstva
S i Faktorizacija prirodnih i  kongruencije po modulu
i : brojeva; Kongruencije;  i2. pomodu rastavljanja datih h
8 i Racionalni brojevi; i brojeva na proste faktore —
ez : Iracionalni brojevi; i odredi NZD i NZS ili provjeri
0 : Apsolutna vrijednost. i djeljivost jednog broja drugim m
= :3. iz datog skupa izdvaja
5 i elemente koji su racionalni m
E (iracionalni) brojevi A
e

: Imaginarna jedinica;

PROGRAM &m

. obavlja raunske operacije sa

i Algebarski oblik i kompleksnim brojevima

i kompleksnog broja; i 2. rjeSava jednacine sa
__ i Moduoiargument i kompleksnim brojevima
> i kompleksnog i 3. rjeSava zadatke u kojima se u
L broja; Konjugovano i kompleksnoj ravni prepoznaje
O : kompleksni brojevi; i geometrijsko mjesto taCaka -
e : Geometrijsko i kompleksnih brojeva jednako
0 predstavljanje i udaljenih od dvije zadate
= | kompleksnog broja; i tacke-dva kompleksna broja
V) | Racunske operacije i igeometrijsko mjesto tacaka
E i sa kompleksnim i udaljenih r od zadate tacke -
—1 i brojevima; i kompleksnog broja
(=2 i Trigonometrijski oblik i 3. racuna n-ti stepen i korijen
S : kompleksnog broja; i kompleksnog broja
g i Moavrove formule: n-ti  :

i stepen i n-ti korijen
i kompleksnog broja,
neN.
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Il OBLAST
ALGEBARSKI I1ZRAZI

RACIONALNI
ALGEBARSKI

STEPENOVANIE |
KORJENOVANIE

i Dijeljenje polinoma; Teorema

i 0 jednakosti dva polinoma;

i Teorema o faktorizaciji
ipolinoma na linearne i

i kvadratne faktore; Tvrdenje: ako
:je nula polinoma kompleksni

i broj tada je nula i odgovarajuci
i konjugovano kompleksni broj;

i Faktorizacija polinoma; NZD

i1 NZS polinoma; Zapisivanje

i polinoma pomocu djelioca,

i koli¢nika i ostatka; Vietove
:formule.

POLINOMI

MZHC

SADRZAI

Igebarski razlomci.

Ll
2

snovne operacije sa stepenima

géiji je izlozilac cio broj; Stepena
: funkcija; Operacije sa korijenima; :
RaaonallsanJe Korjena funkcua H

=

ISPITNI CILJEVI

Ucenik pokazuje da umije da:

odredi oblast definisanosti
algebarskog razlomka

. transformise izraze sa algebarskim

razlomcima

primijeni postupak racionalisanja
koristi svojstva stepenovanja i
korjenovanja

:1. podijeli dva polinoma :
:2. faktoriSe polinom u slucajevima kada :

se neka :
nula ili vise nula nalaze neposrednom
provjerom i

:3. nade NZD i NZS polinoma nakon

sprovedene faktorizacije

i 4. rijesi zadatke u kojima se traZi

nepoznati ostatak dijeljenja

i5. odredi nepoznate koeficijente

polinoma uz informaciju da je
polinom djeljiv nekim zadatim
polinomom

:6. rijesi zadatke u kojima se nepoznati

koeficijenti dobijaju primjenom
Vietovih formula



1l OBLAST
ELEMENTARNE FUNKCIJE; JEDNACINE | NEJEDNACINE

ISPITNI CILJEVI
Ucenik pokazuje da umije da:

SADRZAJ

i Linearna funkcija; Linearna i 1. rijeSi linearnu jednacinu
i jednacina i nejednacina; Sistem : 2. rijesi linearnu nejednacinu
i linearnih jednacina; Gausov i 3. rijesi linearne jednacine
i metod rje$avanja jednacina. i (nejednatine) u kojima koristi
H i definiciju apsolutne vrijednosti
i 4. rijesi sistem linearnih jednacina sa
i dvijeitrinepoznate
i 5. diskutuje sistem linearnih jednacina
i sadvijeitrinepoznate
i 6. crta grafik linearne funkcije
i 7. na osnovu zadatih podataka odredi
¢ linearnu funkciju
i 8. primijeni linearne jednacine,
i nejednacine i njihove sisteme
u modelovaniju situacija iz
svakodnevnog Zivota

v

LINEARNE JEDNACINE,
NEJEDNACINE | FUNKCUJE

Kvadratna jednacinai i1. rijesi kvadratnu jednacinu sa realnim
§ nejednacina; Osobine i grafik i koeficijentima
i kvadratne funkcije; Sistem od i 2. rijesi jednacine koje se svode na
i jedne linearne i jedne kvadratne |  kvadratne
i jednacine; Sistem od dvije i 3. diskutuje prirodu rjeSenja kvadratne
i kvadratne jednacine. i jednacine
: :4. poznaje Vietove formule i primijenjuje ih :
:5. modelira realne probleme i rjesava ih
i primjenom kvadratne jednacine
:6. rijesi sistem jedne linearne i jedne
i kvadratne jednacine, kao i sistem od
i dvije kvadratne jednacine
i7. ispita tok i nacrta grafik kvadratne
i funkcije
:8. na osnovu datih elemenata odredi
¢ kvadratnu funkciju
i9, rue5| kvadratnu nejednacinu
:10. rijesi zadatke koji se svode na rjesavanje
kvadratne jednacine i nejednacine, :
i na trazenje ekstremne vrijednosti
kvadratne funkcije
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KVADRATNA JEDNACINA
| FUNKCUA




i Eksponencijalna funkcija i 10. prepozna i nacrta grafik elementarne
fx)=a,0<a,a<l,a>1; eksponencijalne i logaritamske

: Osobine i grafik :  funkcije L

: eksponencijalne funkcije; 11. anallglra svojstva el_<_sponencua|ne i

: Eksponencijalna jednacina i ? logaritamske funkcije

nejednatina; i 12. prepozna i primijeni osnovna pravila
P o : logaritmovanja

: Pojam logaritma; i 13. rijesi eksponencijalne i logaritamske
i Logaritamska funkcija jednaine

: f(x)=log,x,0<a,a<1,a>1; : 14 rijesi eksponencijalne i logaritamske
: Osobine i grafik logaritamske : nejednacine

: funkcije; :

i Pravila logaritmovanja;

i Logaritamska jednacina i

i nejednacina.

LOGARITAMSKA FUNKCLJA
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IV OBLAST
Nizovi;
DIFERENCIJALNI | INTEGRALNI RACUN

ISPITNI CILJEVI

Al Ucenik pokazuje da umije da:

%Aritmetiéki niz; Suma n uzastopnih 1. rijeSi zadatke u kojima se

i ¢lanova aritmetickog niza; i koriste definicije aritmetickog i
: Geometrijski niz; Suma n i geometrijskog niza kao i vrijednosti
i uzastopnih ¢lanova geometrijskog i njihovih suma ukljucujuéi sumu
i niza; Grani¢na vrijednost sumen i  beskonacno mnogo uzastopnih
: uzastopnih ¢lanova geometrijskog @ Clanova geometrijskog niza
iniza, | g | <1, tj. suma beskonaéno : 2. primijeni osnovne teoreme o
— i mnogo uzastopnih ¢lanova i grani¢nim vrijednostima zbira,
> igeometrijskog niza. i razlike, proizvoda i koli¢nika nizova
O i Osnovni pojmovi o nizovima i kaoiteoremu o konvergenciji
N i (definicija, zadavanje, monotonost, i  monotonog i ograni¢enog niza
< :ograni¢enost, operacije); i 3. prepozna geometrijski red, nade
: Grani¢na vrijednost niza; Onovne :  sumu reda

i teoreme o grani¢nim vrijednostima
i zbira, razlike, proizvodai koli¢nika :
i nizova;

i Teorema o konvergenciji

i monotonog i ograni¢enog niza;

i Broj ¢; Geometrijski red.

Pojam funkcije; Nacin zadavanja 1. odredi vrijednost funkcije koja je

w i funkcije; Pojam bijekcije; i zadata tabli¢no, graficki ili analiticki

2 i SloZena funkcija; Inverzna i 2. odredii predstavi inverznu funkciju

o : funkcija; i ukonkretnim primjerima

E w : Domen, kodomen funkcije; i 3. odredi domen, ispita monotonost,

w 2 : Parnost i neparnost funkcije; i znak, konveksnost; odredi

= = | Periodi¢nost funkcije, znak i ekstremne vrijednosti funkcije

. " § o "

O=> funkcije; i 4. ispita parnost (neparnost) funkcije,

T i Pojam grani¢ne vrijednosti i odredi osnovni period ukoliko

<= i funkcije; Osnovna svojstva i postoji

E = : granicne vrijednosti funkcije; i 5. raCuna granicne vrijednosti funkcija

: Lijeva i desna granicna : 6. odredi asimptote grafika funkcije

I.I.Io Lijevaid ic 6. odredi asi fika funkcij

> £ : vrijednost funkcije; i 7. utvrdi da li je data funkcija

| i Znacajnije grani¢ne vrijednosti neprekidna ili ima prekid i odreduje
=5 2 d : kidna il kid i odred

< i funkcija; i vrstu prekida

g : Asimptote; : 8. dodefinise funkciju tako da bude

Pojam neprekidnosti funkcije. neprekidna u datoj tacki
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i Pojam izvoda; Izvod zbira,

i proizvoda i koli¢nika; Izvod
i elementarnih funkcija;

i Izvod sloZene funkcije; Izvod
i funkcije date u implicitnom
: obliku;

i Izvodi viseg reda;

i Lopitalovo pravilo;

i Maklorenova formula;

i Ispitivanje funkcije i crtanje
i grafika.

. rijesi integrale primjenjujuci osobine

NEODREDENI
INTEGRAL

. primijeni Njutn - Lajbnicovu formulu
. rijesi odredeni integral
. racuna povrsinu figura u ravni

i Pojam primitivne funkcije

i i neodredenog integrala;

i Svojstva neodredenog

: integrala; Tablica osnovnih

¢ integrala;

i Metod smjene;

i Metod parcijalne integracije;

i Integrali racionalnih,

i iracionalnih i trigonometrijskih
i funkcija.

i Geometrijska interpretacija
i odredenog integrala; Svojstva
i odredenog integrala;

i Njutn-Lajbnicova formula;

i Pojam nesvojstvenog

i integrala;

i RaCunanje povrsine figura u
i ravni primjenom odredenog
¢ integrala;

i Ragunanje duZine luka krive;
i Racunanje povrsine i

i zapremine rotacionih tijela.

. ra¢una izvode
. rijesi ekstremalne zadatke

primjenom diferencijalnog racuna

. primijeni Lopitalovo pravilo i

Maklorenovu formulu

. primijeni diferencijalni racun pri

ispitivanju osobina funkcije

integrala i tablicu integrala

. primijeni metod smjene
. primijeni metod parcijalne

integracije

. odredi integral racionalnih funkcija
. odredi integral nekih iracionalnih

funkcija

. odredi integral trigonometrijskih

funkcija

primjenom odredenog integrala

. racuna duZinu luka krive
. racuna povrsinu i zapreminu

rotacionih tijela

. primijeni parcijalnu integraciju i

smjenu promjenljive na nesvojstveni :
integral :



V OBLAST
KOMBINATORIKA; BINOMNA FORMULA

KOMBINATORIKA;
BINOMNA FORMULA

SADRZAIJ

¢ Pravilo proizvoda. Varijacije,
i permutacije i kombinacije
bez ponavljanja. Varijacije,

i kombinacije i permutacije

i sa ponavljanjem. Formula

i uklju€enja-isklju¢enja.

i Binomna formula. Zbir

¢ binomnih koeficijenata.

ISPITNI CILIEVI
Ucenik pokazuje da umije da:

. rijeSi zadatke u kojima se primjenjuje

pravilo proizvoda

. U zadacima prepoznaje modele

u kojima se pojavljuju varijacije,
permutacije i kombinacije bez i sa
ponavljanjem i primjenjuje formule
za njihovo prebrojavanje

. rijesi zadatke u kojima se primjenjuje

formula uklju¢enja-isklju¢enja

. nade konkretan ¢lan u binomnom

razvoju

. nade koeficijent uz konkretan ¢lan u

binomnom razvoju

. nade ¢lan u binomnom razvoju koji je :

jednak konstanti

. odredi broj racionalnih-iracionalnih

¢lanova u binomnom razvoju

. rijesi zadatke u kojima na osnovu

podataka vezanih za neke
koeficijente u binomnom razvoju
nalazin
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PRVIH PET ZADATAKA ODGOVARA SAMO PRIMJERU
TESTA NA OSNOVNOM NIVOU

U SLUEDECIM ZADACIMA ZAOKRUZITE
SLOVO ISPRED TACNOG ODGOVORA.

G
6 - 1. Vrijednost izraza[ 461_9a_11 a—14+3allJ ,
2a2-3a 2 a2-q?
<<|_|_| (a>0,a%1) je
VIND A.9
< Z B.2a
E < C.9a
hO> I
m > A=c 3 boda
w >0
a ®

0C — Sl el
LLl e ) 2. Akojeb=— 9 je=— @ 40 g%, tadaje
- : cz3+i3 a6+i6
E Q- cizraienoufunlzciji od b jedrcllako:
== Azb
m B +1
ol o2

b+l

. b* +1
25
- b+l
- 2b

3 boda




3. Ostatak pri dijeljenju polinoma P(x), stP(x) >2,sax—1je3,a
ostatak pri dijeljenju polinoma P(x) sa x + 1 je —1. Ostatak pri
dijeljenju polinoma P(x) sa x> — 1 je:

A 2x—1
B.2x+1
C.x—1
D.6

testa

3 boda

x%, x je paran broj
4. Dataje funkcija: f(x)=11 .
—(x=3,), x je neparan broj

Kolika je vrijednost izraza2 f ( F(17)+ 1) ?

imjer

A. 49
B. 64
C.143
D.197

-
ol
.-
o

3 boda

5. Na svakoj stranici jednakostrani¢nog trougla zadato je po 10 tacaka
razli¢itih od tjemena trougla. Koliko ima trouglova ¢ija su tjemena
zadate tacke?

A.3500
B. 3600
C.3700
D.3800
3 boda




testa

imjer

-
ol
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SLIEDECIH DESET ZADATAKA SU ZAJEDNICKI ZADACI ZA TEST NA
OSNOVNOM | ZA TEST NA VISEM NIVOU

ZADATKE KOJI SLIJEDE RJESAVAJTE POSTUPNO.

6.

10. Zadati su brojevig i Q,

Dati suskupoviA={zeC:|z—1—i|=|z+1+i|} 1
B={zeC:|z-2-2i|<1}.

Naci minimum izraza |z1 —2z,|,z,€ 4,2, €B.

3 boda

Data je jednadina x* + (2a — l)x +a” +2=0. Odrediti vrijednost
realnog parametra a za koje je jedno rjesenje jednacine dva puta veée
od drugog.

3 boda

Za koje vrijednosti parametra m jednacina |x2 == 3| =m ima
najveci broj rjesenja?
3 boda

Rijesiti nejednaginu (1,25)™ < (0,64)2).

3 boda

q<1,

ol<1.

Sumu W =1+qQ0+q°0* +¢°Q’ +... izraziti preko s i S gdje je
s=l+g+q*+.., S=1+0+0%*+...

3 boda



11.

12.

13.

14.

15.

1

V1-log,, ; X

4 boda

Odrediti oblast definisanosti funkcije f (x)=

Naci funkciju f'(x) za koju vazi:
f(x_l)+2f(x+2j=2x—1,x¢1,x¢—2.

x+2 x—1

3 boda
U datu elipsu ¢ija je jednagina b*x?* +a*y* = a’b* upisati
pravougaonik najvecée povrsine.
5 bodova
N In xdx
[zraCunati I .
x\/l—ln2 x—4Inx
4 boda

Zbir binomnih koeficijenata treceg ¢lana od pocetka i treceg ¢lana
od kraja u razvijenom obliku stepena binoma ({‘/5 +3/4 )n iznosi 9 900.
Naci broj racionalnih ¢lanova u razvoju.

4 boda

testa

imjer

-
ol
;-
o




PET ZADATAKA KOJI SLIJEDE RJESAVAJU SAMO UCENICI KOJI SU
IZABRALI DA POLAZU ISPIT NA VISEM NIVOU

16. Odrediti tri prosta broja ¢iji je proizvod sedam puta vecéi od

testa

njihovog zbira.
3 boda
17. Naci ostatak pri dijeljenju polinoma P(x)= x"sina - xsinnot sa

polinomom Q(x)=x2 —2xcosa+l,oaeR ok keZ.

L -
=
=

3 boda
.L 18.  Odrediti parametar a 1 dodefinisati funkciju
m aln (1 +x )
T, x>0
- /(%)= *
ﬁ (1-cosx)sinx
3 ,x<0
| X
w tako da bude neprekidna za x = 0.
4 boda
19. Naci brojeve a, b, ¢ za koje vazi
f(x) =3x*-3x* = ax+b+£+o(l], X —> 400
X X
Naci kosu asimptotu funkcije f'(x) za x — +oo.
3 boda

20. Koliko ima sedmocifrenih brojeva ¢iji je decimalni zapis
abcdefg, cifre a, b, ¢, d, e, f, g su neparni brojevi za koje vazi
a<b<c<d<e<f<g?

3 boda




Ucenici koji polazu ispit na osnovnom nivou, uz test dobijaju i list za
upisivanje odgovora na zadatke viSestrukog izbora.

Potrebno je da se za svaki od prvih pet zadataka, na odgovarajuce
mjesto pazljivo prepiSu dobijeni odgovori.

~
“ ispitni centar

LISTZA ODGOVORE
Analiza sa algebrom

Uputstvo za oznacavanje ta¢nog odgovora:

Zadatak ¢e se vrednovati sa 0 bodova: & N ™ R K

- ako je oznagen netacan odgovor Pravilno Nepravilno OVDJE

- ako je oznageno vise odgovora Ako pogriieiite, o polie oznagite ovako: Ml zalijepiti Sifru uCenika
- ako nije oznagen nijedan odgovor a Zelieni odgovor po gore navedenom pravilu

(o))
-
O
>
@
oD
ﬁ
@
(gv]
N
wjd
A
]
o
©




RIESENJA SA UPUTSTVOM ZA BODOVANJE
1. Tacan odgovor: C

2
2 9 3
{ 4a-9a”" a—4+3a‘1J SO @

_ a a
[ T 7 *
2a? —3q 2 a’?—a ? 2Na-——

3
Ja Ja

44* -9 +a2—4a+32_
(2a-3)Va (a-1)Va |

(za-g)(za+3)+(a-l)(a-3)J2 i
(2a—3)\/2 (a—1)JZ

2a+3+a-3

sz =(3Va )2 =9g

2. Tacan odgovor: A

6_
b= a _¢ 1:>a6b+b=a6—1:>a6=ﬂ




2. Tacan odgovor: B

Na osnovu Bezuove teoreme imamo P(1) =3, P(-1)=-1.

P(x)=(x*-1)0(x)+ax+b= P(l)=a+b=3,P(-1)=—a+b=-1=a=2,b=I

EEWE

/L. Tagan odgovor: B

f(17)=%(17—3)=7

F(F7)+1)=r(8)=64

oc
-
O

5. Tagan odgovor: C
. . (30} L .
Sve trojke zadatih tacaka, ima ih 3 ) osim trojki tacaka koje se

0
nalaze na nekoj stranici, ima ih 3 3 b obrazuju trougao. Dakle,

... .. (30 10
traZeni broj je . -3 . =3700




EEE

oc
-
O

S
) V4EEAN
2 (2,2)
EA /
1,1)
% X
-3 2 = 1
=11-1)
5 y =

Skup A je geometrijsko mjesto tacaka koje su u kompleksnoj ravni jednako

udaljene od tacaka (—1,—1) i (L1), tj. prava y=—x ... 1 bod

Skup B je krug sa centrom u tacki (2,2) i poluprecnika 1 ... 1 bod

Trazeni minimum je d((0,0),(2, 2)) —1=22 -1 (d je rastojanje izmedu

\/5(\/5

tacaka) i dostize se za z; =0, 22=2—T+ 2—7 Do 1 bod
7.
x1=2x2, x1+x2=1_2a, xl'x2=a2+2 ................................................. 1bod
3x, =1-2a, 2x=a’+2
(1—2(1)2 a’ +2
o e 1bod
3 2

a®+8a+16=0=>(a+4) =0=a=-4 ... 1 bod



elusagaly g 9

1 bod

1 bod

\ [/

\/

\L/L
\/




EEE

oc
-
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Prava y =m za:

m > 4 sijece grafik u dvjema tackama
m = 4 sijece grafik u tri tacke

m & (0,4) sijece grafik u Cetiri tacke
m = 0 sijece grafik u dvjema tackama

m < ( presjeka nema.

Dakle,m (0,4) .................................................................................................... 1bod
0.

. oliad S\ g 4(1+\/§)
(1,25) " <(0,64) (4%) & (Zj (Ej

1—x<—4(1+J¥)

x—4Jx-5>0
Smjena:\/;=f,t20’t2—4t—5>0 ............................................................ 1bod
(t<-1vi>5)a(120)
t>5<:>\/;>5<:>x>25 ................................................................................ 1 bod
10.
s = ! .S = L 1 bod
1-¢°~ 1-0
s—1 S—1
= N 1 bod
9= , 0 S
o LSS 1bod




11.

. . " 3
Rjesava se nejednadina log, ., x> <luzuslove x #0, x> —=, x#—1 . 1 bod
2x+3 5

Treba razmatrati slucajeve 0 <2x+3 <11 2x+3>1

EEWE

1.Akoje 0<2x+3<1,tj. —§<x<—1 imamo nejednacinu

x> >2x+3 pajexe(—OO,—l)U(3,+00)ixE(—z,—lj,

) 2
X €| ==, = | 1 bod
2

2.Akoje 2x+3>1,t). x>-1 uzuslov x# 0 imamo nejednacinu
x* <2x+3 paje
xe(—1,3)ﬂ(—1,+oo)<:>xe(—1,3),x¢0

oc
-
O

xe(=L0)U(0,3) 1 bod
slijedi x € (——,—I]U(—I,O)U(O,E}) ............................................................... 1bod
12.
xS Su#0,u#l
x+2 x+2
ux+2u=x-1 x=2u+1 .............................................................................. 1bod
1-u
1 Su+1
f(u)+2f[—)=
) u 1-u
Postavka sistema { 1 bod
1 u+5
2f(u)+ | — |=
f( ) f(uj u-—1

Rjesavanjem sistema se dobija
—3f(u)= 5u+1+2u+10 _Tu+ll N
I-u I-u I-u




EEE

oc
-
O

13.

| M@y

A
NI

—b

Neka je M (x,y) tjeme pravougaonika na luku elipse u prvom
kvadrantu. Tada je povrSina pravougaonika P =2x-2y =4xy

Kako je iz jednacine elipse y = é\/a2 —5 toje P= ﬁx\/a2 —x? .. 1bod

e 4b(a2 —2x2)

2
a a
Pl ——= | <0=> P| —= | = P 1 bod
(Fo=r(F)rm :

a . b . .
za x=— dobijamo y=—, pa je pravougaonik MMPQ,
\2 g N2

pravougaonik najveée povrsine upisan u datu elipsu ... 1 bod



14.

. dx
Smjena: Inx=¢,—=dt ... 1 bod
X

t+2 m, dt—dm) ................................ 1 bod

I\/1 2~ 4 I\/s r+2)

J.(m 2 dm mdm _2I\/ dm > = —5—m? —2arcsin—=+C.1bod
S5—-m

il e

— 5—(t+2) —2arcsinﬂ+C=— 5—(1nx+2)2—2arcsinlnx+2

J5 J5

+C

1 bod
15.
n n
+ =0000 1 bod
2 n—2
n(n—l)
ZTzn(n—1)=100-99:>n=100 .................................................... 1 bod
100100) 9% £ 100 100) 25-% £
(B+Ya) =x| " p T a=x| B e 1bod
k o\ k i—o\k

Broj u razvoju je racionalan ako i samo ako je broj & djeljiv sa 3 i sa 4 tj.
djeljiv sa 12.

Tibrojevisu0, 12,24,...,961imath9 ... 1 bod

EEWE

oc
-
O




EEE
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16.

Oznac¢imo trazene brojeve sa a, b, c.
Iz trazenog uslova imamo abc = 7(a + b + ¢).

Budu¢i da je 7 prost broj, jedan od trazenih brojeva, recimo c,

MOTA DIt 7.

Nakon uvrStavanja ¢ = 7 dobijamo

8

ab=a+b+7<a(b-1)=b-1+8<a=1+—— ...

b-1

b=2,a=9;b=3,a=5,b=5,a=3;

Trazeni brojevisu 3,5, 7 ...

17.

Nule polinoma Q(x) su x; = cos o+ isino i x, = cos(—a)+isin(—a) .. 1 bod

P(x) = Q(x)f; (x)+ax+b

P(x)=(coso+isina)"sino—(cosa+isino)sinno =

(cosna+isinno)sina—(cosa+isino)sinno = ... ...

=—sin(n—1)a=acosa+iasino+b=>a=0,b=—sin(n—1)o

TraZeni ostatak je —sin (7 —1)ow ...



18.
aln(1+J§)

lim f(x)= lim 7 1 bod
x—07" ( ) x0T \/;
. 2
. . (1-cosx)sinx 2 o sinx
lim f(x)= lim . = lim =< =
x—0" x—=0" X x—0" 4 X X
4
2
X
sin ~ :
. 2 . sinx 1
- lim lim ——=— 1bod
x—0" x—0" X 2

*
2
Funkcija je neprekidna u

X =0 lim f(x)=lim f(x)=/(0) 1bod

x—>0" x—0"

"1 1n(1+\/;)
1 - x>0
a=—, f(x)=<2 oo T 1 bod
2 (1—-cosx)sinx
3 ,x<0
x

EEWE

oc
-
O
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Trazena kosa asimptota je y =x — 1

1 grafik funkcije joj se priblizava odozdo ... 1 bod
20.
Broj koji trazimo jednak je broju 7 — kombinacija sa ponavljanjem skupa
neparnih brojeva ... 1 bod
, [7 +5- 1j
. | | 1 bod
5-1

11
( j=330 ................................................................................................. 1 bod
4
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